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HyperspacelerVe Onlarin Uzerinde Tanimhi WhitneyDéniisiimler Uzerine Kisa Bir
Arastirma

Ismail Ugur TIRYAKI

Hyperspace teori 20. yiizyilin baslarinda Felix Hausdorff ve Leopold Vietoris’in ¢alismalari ile
baslamistir. Verilen bir topolojik uzak igin hyperspace dedigimiz ve 2% ile gdsterecegimiz, X’in
tiim bos kiimeden farkli kapali alt kiimelerinden olusan ve iizerinde Vietoris topolojisi olan bir
yapidir. Bu gosterim dolayisiyla bazi kaynaklarda exponansiyel topoloji yada sonlu topoloji de
denir. Bu teorinin temel motivasyonu 2% in 6zelliklerini kullanarak X’in topolojik yapis1 hakkinda



bilgi edinmektir. Fakat temel zorluk, verilen bir X uzay1 i¢in 2% ve onun altuzaylarmin yapisi
oldukga karisik ve bu yap1y1 gormenin zor olmasidir. Ozellikle hyperspace’in geometrik modelleri
bir¢ok durumda bilinmemektedir.

Fakat hyperspace teori yukarida bahsedilen motivasyonunu gergeklestirmek i¢in kendine 6zgii
metodlarin1 yaratmastir.

Bu 6zel metodlardan biri de Whitney map’tir. Bu map (burada map’den kastimiz fonksiyonun
siirekli olmasidir) o : 2X — [0, o) 6yle ki w({x}) = 0 ve A cBzA ozelligindeki her A, BE 2% i¢in
o(A) < o(B) ozelliklerini saglamaktadir. Whitney map ilk defa J. L. Kelley’nin doktora tezinden
rettigi 1942 yilinda “Hyperspace of Continuum” yayininda belirtmis oldugumuz motivasyon igin
kullanilmistir. Bu konusmada Whitney map’in kompakt metrik uzay tiizerinde var oldugu
gosterilmis ve Whitney map’in kuruluslarindan bahsedilmistir. Bunun yani sira yine Whitney map
aracilifiyla Whitney diizey tanimi verilmis ve Whitney diizey ile verilen X uzayinin bazi 6zellikleri
paylastigi belirtilmistir. Bunlarin yani sira, Whitney 6zelligi adi verilen bir tanim verilmis bu
tanimin temel motivasyonunun X continuum (kompakt baglantili metrik uzay) olmak iizere X’in
ozelliklerinin hyperspace C(X)’in de Whitney diizey araciligi ile tasidigi belirtilmistir. Burada
C(X) ile gosterdigimiz 2% in baglantili alt kiimelerinden baska bir sey degildir. Ilaveten Whitney
reversible 6zelligi tanimi verilmis bu tanim anlasilabilecegi gibi tam olarak Whitney 6zelliginin
tersini yapmaktadir, yani C(X)’in ozelliklerinin X tarafindan yine Whitney diizey aracilig ile
tasiyacagl anlagilacaktir. Ayrica Whitney 6zelliklerin kiigiik Whitney 6zellik, zayif Whitney
ozellik, kiigiik zayif Whitney Ozellik gibi bazi tiirleri verilmis bunlarin aralarindaki baglanti
diyagram halinde Orneklerle gosterilmistir. Son olarak ilizerinde calistifimiz agik problemin
tanitimi yapilmistir.

Dereceli Ditopolojik Doku Uzaylarinda Komsuluk Sistemleri Ve Dereceli Disiizgeclerin
Yakinsamasi

Ramazan EKMEKCT
Riza ERTURK

Klasik topolojide, kapal1 kiimeler agik kiimelerin tiimleyeni olarak kolayca elde edilebilir. Benzer
bir durum siray1 tersine ¢eviren "involiisyon" isleminin kiime tiimleyeni rolii oynadig: latisler
lizerindeki topolojilerde de mevcuttur. Ancak bodyle bir siray1 tersine ceviren involiisyonun
miimkiin olmadig1 ya da alakasiz oldugu durumlar s6z konusu olabilir. Bu tiir durumlarla bas
edebilmek amaciyla, agik ve kapali kiimelerin birbirinden bagimsiz oldugu bir yapi olan
"ditopoloji" yapisi sunulmus ve caligilmigtir.

Brown ve Sostak doku uzaylar lizerinde, ditopolojilerin bir genellemesi olarak, agikligin ve
kapaliligin birbirinden bagimsiz iki derecelendirme fonksiyonu olarak verildigi "dereceli
ditopoloji" kavramini sunmuslardir ve bu yeni yapiy1 kategorik anlamda arastirmiglardir.



Herhangi bir kiime veya aile tizerinde topolojik yap1y1 olusturabilmek i¢in komsuluk ve siizgeg
kavramlarinin 6nemli bir rolii bulunmaktadir. Bu dogrultuda, doku uzaylar iizerinde dereceli
dikomsuluk sistemleri ile dereceli dislizge¢ kavramlar tanimlanip bu kavramlarin dereceli
ditopolojik uzaylarla olan iliskisi ve bunlarin bazi1 6zellikleri ¢alisilmistir ve bu konugmada, bu
calismalar sunulacaktir.

Doku Teorisinde Genisletilmis Gercel Dikompakthk
Filiz YILDIZ
Lawrence M. BROWN

Uygun bir 6teleme doniigiimii ile tanimlanan ve T-latis ad1 verilen bir tiir latisin ikili-ideallerinin
ozellikleri ve doku uzayin ditopolojik ozellikleri arasindaki cesitli iliskiler kullanilarak, di-
topolojik doku uzaylar icin uygun bir gergcel kompaktlik teorisi gercel di-kompaktlik ad1 altinda
yazarlar tarafindan 2006 yilinda tanimlanarak doku teorisi literatiiriinde onemli sonuglar elde
edilmistir. Ozel olarak, bir di-topolojik yakin-sade doku uzayin uygun bir T-latis anlaminda gergel
tikizlamalar1 da karakterize edilerek, gercel di-tikizlik ve uygun bir di-diizglinliigiin tamligi
arasindaki iligkiler, doku uzayin gercel di-kompaktlagtirmalari ile di-tamlastirmalar1 arasina da
tasinmistir.

Bu calismada ise, temel amag¢ olarak; fuzzy latislere 6zgii bir gercel kompaktlik kavramini
tanimlama problemine ¢dziim olan ve gergel di-kompaktlik kavramini, yakin-sade dokularin
sinifindan daha biiyiik bir sinif olan hemen-hemen sade dokularin sinifina genisleterek olusturulan
genigletilmis gergel di-kompaktlik teorisinden s6z edilecektir.

NOKTA-BAGIMSIZ TOPOLOJIiYE BiR BAKIS:DILOCALE VE DIFRAMELER
Esra KORKMAZ

Riza ERTURK

Topolojik uzaylarin nokta bagimsiz yapilar olarak yani bir “acik kiimeler latisi” olarak
diisiiniilmesi fikri 1930’lu yillarda ortaya ¢ikmistir. Bunun sebebi ise Birkhoff ve Stone’un
caligsmalarina kadar latis teorinin ¢ok fazla gelismemis olmasidir. Stone’un caligmalan ile,
geometrik kokenlere sahip olan topolojik uzaylar teorisi ile tamamiyla cebirsel 6zellikler tasiyan
Boole cebirleri arasindaki iliskiler incelenmis ve cebirsel dzellikler kullanilarak farkli topolojik
uzaylar tanimlanabilecegi ortaya ¢ikmistir. 20. Yiizyilin ikinci yarisindan itibaren, genellestirilmis
topolojik uzaylar olarak degerlendirilen “locale”ler lizerine yapilan ¢calismalar, Isbell’in “Atomless
parts of spaces” isimli ¢aligmasi ile 6nem kazanmis, Banaschewski basta olmak iizere bu konuda



calisan bir¢ok kisinin katkisi ile zenginlesmistir. Klasik topolojik uzaylar ve ikili topolojik
uzaylarda bilinen bir¢cok 6zellik (ayirma aksiyomlari, kompaktlik, diizgiinliik vs.) locale’lere
genellestirilmis ve klasik teoride mevcut olmayan bazi 6zellikler tanimlanmaistir.

Bu calismada locale teori ile klasik topolojik uzaylar arasindaki iligkiler incelenecek, ayrica
diframe ve dilocale’ler teorisine bir giris yapilacaktir.



