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4.1 “Kume” Nedir ve Nasil Olmali Tartismasi

Kime havrama olmayan bir seyin ol-
mayan bir seye ayar verme oyunudur.

Kiime,
i. Baz seylerin bir toplulugudur,
ii. “Iyi taniml” baz seylerin toplulugudur,
iii. Elemanlar1 kiimeler olan “iyi tamimli” bir topluluktur?,

biciminde olan seyler olarak ifade etmek kiimenin ne oldugunu tanmimlamaya
yetmiyor. Kiimeden beklenen o6zelliklerin neler oldugunun listesinin de veril-
mesi kilmeyi tamimlamaya yetmiyor. Ama bunlar, kiimenin ne olmas: gerektigi
konusunda ipuglar1 veriyor. Diger taraftan “matematik yapmak i¢in kullanilan
objelerin “tanimli” olmasi gerekir mi?” sorusu, en etkili giiciimiizden bir ola-
bilir.

Temel sorulardan biri, neden “kiime” diye birgeyin tanimlanmasina ihtiyag
duyuluyor? Kitabin ilk taslaginda kiime tanimi soyle verilmisti:

Tanim. Bir formiil i¢inde yer alan her degiskene bir kiime denir.

Bu tanima gore
rey

formiiliinde yer alan degiskenler x ve y oldugundan, x ve y’ler birer kiimedir,
sonucu ¢ikar. Aslinda her degigskenin bir kiime oldugu, bu Tamim yerine “Bir
formiil iginde yer alan her nesne bir kiimedir” olsaydi da her degisken bir
kiime olmusg olurdu. Ayrica, taa basta neden “degisken” yerine kiime denmiyor,
sorusu da akla gelebilecek ilk sorulardan biri olacaktr.

Kitap taslaginin ilk versiyonuna degerlendirme yapan hakemlerden biri-
nin bu tamima iligkin yaptig1 elestiri soyleydi: “Tanim 3.6’da temel bir sikinti
var. Yazar, bir kiimeyi bir formiilde yer alan her nesne olarak tanimliyor. Bu
semantik-bicim (semantic-syntax?) ayrimini tamamen goz ardi eden yanls bir
tamimlama. Bir formiilde nesneler yer almaz, degiskenler? yer alir. igerisinde

'Burada gecen birseyin “iyi tammli” olmasi onun kontrol edilebilir bicimde tanmiyor,
olmasi olarak degerlendirilebilir. Ya da bir seyin “evcillestirilmis” durumu olarak da
algilanabilir. Cantor, iyi tanimli olmay1, herkes tarafindan ayni gekilde anlagilan ge olarak
tanimlanmakta.

2 Anlambilim olarak da adlandirilan semantik, anlamlar1 inceleyen bir calisma alamdur.
Syntax, sembollerin dizilim kurallarim1 ¢aligan bir ¢aligma alanidir.

3ilgili boliimde nesne ve degigkenlerin ayni anlamda kullanildigi ifade edilmisti.
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caligilan aksiyomatik sisteme bir anlam verilecegi zaten bu degiskenlerin iize-
rinde degistigi (quantify) bir objeler evreni oldugu varsayilir. Bir kiime, ob-
jeler evreninde yer alan bir nesnedir; bir anlamda tanimsizdir. Yazarm bu
tanimi, standartlagmis kiime kurami kitaplarindaki tanimlar ve yaklagimlarla
ortiismediginden... sikintilidir.”

Diger taraftan iki kiimenin egit olmasi,

VaVy(Vz(z € z <> y) <> x =1y)

formiilii tizerinden tanimlanir ve bu formiil giinliik konugma dilinde “Verilen z
ve y kiimelerinin birbirlerine esit olmasi i¢in gerek ve yeter kogul, birine ait her
elemanin digerine de ait olmasidir” olarak okunur. Dolayisiyla, bu formiilde
yer alan x ve y degiskenleri birer “kiime” olarak adlandirilmig olmaktadir,
degil mi? Benzer bigimde,

F2Vy(—(y € z))
formiiliinde gecen
x’e bir bogkiime

denir ve her bogkiime bir kiimedir, olarak ifade edilir. Boylece bu formiilde yer
alan x degiskeni de bir “ktime”dir. Bir bagka 6rnek olarak sunu verelim.

Teorem Bir 6nermesel matematik yapida her degisken bir kiimedir.

Kanit: Daha o6nce de ifade edildigi gibi (edilmediginin farkindayiz)
Vedy(Vz(z € y <> z = x)

formiilinde y degiskeni , x elemanl bir kiimeyi temsil edeceginden ve bir
kiimenin her eleman: bir kiime oldugundan (neden?), verilen her = degiskeni
bir kiimedir.

Yazar olarak yukaridaki gerekcelerle bir formiilde gecen degiskenleri kiime
olarak tanimlama egilimi gosterdigimi ifade etmek isterim. Elegtirmenin “Bir
kiime, objeler evreninde yer alan nesnedir” aciklamasinda gegcen “obje”, “ev-
ren” ve “nesne” gibi kelimeler yazarin zihninde net degil. Allahtan “testere”
gecmiyor®.

Kiime, elegtirmenin de ifade ettigi gibi, “objeler evreninde yer alan bir nes-
nedir; bir anlamda tanimsizdir.” Bu, kiime hakkinda hicbir hata riski icermeyen

4«Tammsiz’ ik tanimlanabildiginde samirim bu yonlii bir tartisma biiyiik oranda ortadan
kalkacak.

SFelsefi anlamda, nesne 6znenin diginda kalan, dig diinyanin bir parcasi olarak bilincin
kargisinda duran her konu, her sey, olarak tanimlaniyor.
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bir ifadedir biraz da kacamaktir. Diger taraftan belirli bir hata riskiyle, kiime,
bir formiide yer alan “degisken gibi birsey” olarak da ifade edilebilir.

Aligtirmalar

4.1. “obje” ve “evren” ne demektir?

4.2. Yukarida verilen “Teorem”in ifadesinin ve kanitinin neresi hatali? Yamt, “kiime”’nin ne
oldugu bilinmeden yamt verilemez, denilebilir mi?



