ONERME TANIMI UZERINE

Matematiksel tanimlar miimkiin oldugu kadar “kendi kendine referans” verilmeden
yapilmali. Bu dogrultuda, bu not, énerme tanimi konusuna dikkat ¢ekmek amaciyla
yapilmigtir.

L, en az bir sembolii olan bir semboller toplulugu ve her n dogal sayisi igin 7,
{1,2,--- ,n} kilmesini géstemek tizere, bir f : m — L fonksiyona L-s6zciik ve n’ye bu
sozcligiin uzunlugu denir. L-sézciiklerin toplulugu sozcuk(L) ile gosterilsin.

T, en az bir sembolii olan ve (, =, —, ) sembollerini igermeyen bir semboller toplulugu
olsun. Elemanlar sadece ve sadece T 'nin elemanlar: ve (, -, —, ) sebollerinden olugan
toplulugu A ile gosterelim. Yani,

A={G~=)}uT
olsun. L’ye temel onermeleri sadece ve sadece T nin elemanlar: olan 6nerme al-
fabesi diyelim. Bu bicimde verilen £ temel alinarak, Tiirkiye’de yaygin olarak bilinen

ve kullanilan Ali Nesin'in Onermeler Mantige (2009 basimi) kitabinda 6nerme su

bicimde tanimlanmaktadir:

Tanim 0.1. Bir onerme asagidaki gibi tanimlanar.

i. Her temel onerme bir onermedir.
ii. Eger p bir énermeyse, (—p) de bir énermedir.
iii. Eger p ve q birer énermeyse, (p — q) de bir énermedir.
iv. Her onerme, onermeler mantiginin bir sozcugudir ve onermeler mantiginin
bir sozctigi ancak ve ancak yukaridaki kurallar sonlu defa wuygulanarak elde

edilmisse bir onermedir'.

Bu tanim altinda tanimlanan énermeler toplulugunu onerme(L) ile gésterelim. Kendine
referans verilerek tammlan bu tamm dogrudan da verilebilir. Oncelikle su tanimi vere-

lim.

Tanim 0.2. Her temel énermeyi iceren ve p,q € A i¢in (—p) ve (p — q) € A olan

sozcuk(L) 'nin bir alt toplulugu olan A’ya bir dGnermeleri kapsayan topluluk denir.

sozcuk (L), bir 6nermeleri kapsayan topluluktur. Dolayisiyla, kaniti kolay olan agagidaki

teorem verilebilir.

1Burada (—=p ve (p — q) fonksiyonlarinin nasil tamimlandigim okurun tahmin ettigini varsayiyoruz.
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Teorem 0.3. Onermeyi kapsayan topluluklarin arakesiti de bir énermeyi kapsayan

topluluktur.

Bu teoremde arakesit terimiyle tanimh 6nermeyi kapsayan topluluk (*onerme(£)

ile gosterilsin) her 6nermeyi kapsayan topluluk tarafindan kapsanir. Ayrica:
Teorem 0.4. onerme(L) = xonerme(L).

Boylece, 6nermenin tanimi “kendine referans” vermeden tanimlanmig olur.
Bunun yaninda, Onermeler Mantig: kitabinin 33. sayfasinda verilen “uzunluk tanimi”
bir teorem olarak verilmeli, diger durumda “her 6nermenin bir uzunlugu vardir”in

kanitlanmasi gerekiyor!



